viSe nego u udzbeniku

Suma kvadrata

prvin n uzastopnih prirodnih brojeva

Alija Muminagic,
Nyk@bing F., Danska

Ovaj prilog je nastavak
¢lanka istog naslova,
objavljenog u MIS-u br.
59 (12. travnja 2011. g.).
Dajemo jo$ dva (ne tako
uobicajena) dokaza.

Dokaz 3. Nekaje S =12+ 22+ 3 4+ ...+ n

Zbog1?=1,22=1+332=1+3+5...n=1+3+5+...+(2n—-1)* je

$S=1+1+43)+(1+3+5+...+(1+3+5+...+(2n+1))
=n-1+(Mn-1)-3+(n—2)-54+...+1-(2n-1)
=nl+4+3+5+...4(2n-1)]—-[1-342-5+...+(n—1)(2n— 1)]
Izraz u drugoj uglatoj zagradi1- 34+ 2-5+ ...+ (n — 1)(2n — 1) mozemo pisati u obliku

(2.1 +(2-2242)+...+[2(n=1)?>+ (n—1)],

* Dokazat ¢emodaje 1+ 3+ 5+ ... + (2n — 1) = n?. Imamo:

Xn:(zi—n:z-gn:i—il:z-w—n:nz
i=1

i=1 i=1
ili ovako
1+345+...+(2n—-1)=1+(2+1)+B+2)+...+[n+ (n—1)]

=A+24+3+...+n)+[1+2+3+...+(n—-1)]
_ n(n+1) . (n—1)~n=n2
2 2
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pa sada imamao:

S=n-nm—{2-22+1)+(2-22+2)+...+[2(n—1)2+ (n—1)]}
= —{[14+2434...+(n=1]+2[22+2°+... + (n— 1)}

—§—n —sm?
(5 - 28 - ) = (g5 = ")
R ”(”;1) fn— 25+ 2n
— 3-Szzn3—%2—g+n+2n2
e 55— n(n+1)6(2n+1).

Dokaz 4. Imamo da je
S =14+224+3F+.. .+
=1+(2+2)+B+3+3)+...+(n+n+...+n)
=14+2+...+nN)+24+3+4+...+n)+B8+4+5+...+n)+...+n.

n n k—1
Iz E i = E i— E i proizlazi
i—k i=1 i=1

K+ k+1D)+k+2)+...+n=(1+2+3+...4+n) —[14+2+3+...+ (k—1)]

GRS IS VE S VY
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