Jesu |l uistinu

opsezi svih krugova
medusobno jednaki?

Jasenka burovic¢, Rijeka

Zornost je u hastavi matematike vrlo bit-
na, ali bi ucenike trebalo upozoriti da nas zor
moZzei prevariti paondai navesti napogresne
zakljuCke. Tojeupozorenje ngjbolje provesti
nekim interesantnim primjerom poput sljede-
Ceg.

Crtez prikazuje kakav pokus moramo

......

Krugoveki(Sr1)ika(Sra),r1 > ropa
Zljivo izrezemo i zalijepimo jedan na drugi
tako da im se sredista poklope. Postavimo
tako zalijepljene krugove uspravno haravnu
vodoravnu podlogu. ObiljezimotoCku dodira
veCeg krugai podloge slovom A i nacrtajmo
polumjer A;S. Nacrtajmo u tocki A; tangentu
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t, narub kruga k;. Sjecidte polumjeraASs
rubom kruga k, oznaimo slovom Ap. Nacr-
taimo i tangentu t, nakrug ky u toCki Ap.

Kotrljali se bez klizanja krug k po tan-
genti t; sve dok ne opiSejedan puni okret, pu-
ni okret opidei krug k. Slijepljeni sukrugovi
ki i ko tada u poloZaju K, i ki, sa zajednickim
sredistem S, tocka A je tocka dodira ruba
kruga K; i njegove tangente t; a tocka A, je
tocka dodirarubakrugak; i njegove tangente
to.

Ocito je |A A | opseg O kruga ki, asa
dike se Cini da je |AoA,| opseg O, kruga ko.
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Uocimo Cetverokut AjA]ALA;. OCito je
[ArAg| = |AA|
jerje|AAg| = rp —rp = |ALA], ali takoder
je
AA, Lty i ALA, Lt
BuduCi da su duzine AiAx, AJA, i pravac t;
uistoj ravnini, slijedi daje A || A AL.
Iz prethodnog dlijedi da je Cetverokut
A1ALALA, pravokutnik, paonda morabiti i
A | = |AoAg,

i,
Ol = 027

odnosno opseg O krugak; jednak je opsegu
O, kruga ko. Buduti da su k; i ko bilo koja
dva kruga razli€itih polumjera, iz jednakosti
njihovih opsegadijedi jednakost opsega svih
krugova.

Naravno je da dobiveni rezultat nijeisti-
nit, iako nas na njega upucuje zor. No, to je
ujedno i znak da samo zakljucivanje koje po-
¢ivanazoru treba uvijek provjeriti. U¢inimo
to.

Uocimo da je, dok je krug k. napravio
jedan puni okret bez klizanja po svojoj tan-
genti i pri tome preSao put duljine [A A |, to
jenjegov opseg Oy, i manji krug ks koji je za
krug k; ¢vrsto pricvrsten napravio jedan puni
okret i preSao put duljine |ApAS|. Medutim,
opseg O, kruga k, realno je manji od opsega
O1 kruga ks jer jer, < rp. To znaCi da bi
krug k, napravio jedan puni okret po duzi-
ni AoA,, on se mora uz kotrljanje i klizati.
Klizanje nacrtezu ne vidimo i upravo nas to
navadi nakrivi zakljucak o jednakosti opsega
dvaju krugovarazlicitih polumjera, paondai
0 jednakosti opsega svih krugova.

cm vecdi od trece.

polovi je dijametary — 6 = 0.

PISMENI ISPIT IZ MATEMATIKE NA GIMNAZIJI U POZEGI

Ponedjeljak, 20. lipnja 1949.

1. Stranice trokuta stoje u geometrijskoj progresiji. |zracung stranice, povrsSinu i kut
nasuprot ngimanjoj stranici, ako je opseg trokuta 9.5 cm, a zbroj prvih dviju stranica za 0.5

2. Kruzni isiecak rotira oko promjeraparalelnog stetivom lukaisecka Ako je polumjer
kruznicer = 3.729 akut igeCka 4, izraCung volumen tijela koje nastgje rotacijom.

3. Fokus parabole nalazi se u desnom fokusu hiperbole 9% — 16y? = 144, avrh joj je
u lijevom fokusu hiperbole. Napisi jednadzbu tetive parabole koja prolazi tékom (—2, 4) a

Koliki kut zatvara asimptota hiperbole s tetivom?
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