Uz rjeSenje
jednog zadatka

Alija Muminagi¢, Nykgbing F., Danska

U Casopisu Matematika i Skola broj 13, veljaca 2002. godina lll. objavljen je veoma lijep
¢lanakMali matematicki izletciji autor je Andelko Mari¢, Sinj. Citiramo jedan dio iz tog ¢lanka,
koji je bio povod za ovaj Clanak. Citat: “Medim, novi matematicki zadatak ili problem ez
nastati, rekli bismo, i sasvim slu¢ajno. Naime, rjeSavaju¢i neki zadatak ili problem, katkad se
uoCe neke relacije od kojih se moZe sastaviti novi zadatak ili problem koji u konacnici, nema
nikakve veze s polaznim zadatkom.”

Da je to upravo tako, vidjet cemo i iz ovog zadatka, koji je interesantan sam porgebi
Savanje prepustamo Citateljiman iz kojeg dobivamo isto tako interesantan nusprodukt. To je
ovaj zadatak:
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U Siljastokutnom trokutu\ ABCvrijedi dajep% + BH + C—CH > T gdje sua, bi cduljine
stranica tog trokutas poluopsegT povrsina, i tokaH ortocentar tog trokuta.

Pogledajmo® ¢emo dobiti. Uz oznake kao na slici imamo dageAAB ~ ABC,C i

AAAB ~ AACH i odatle slijediAACGH ~ ABC;C. Iz te sliChosti proizlazip% % =
1
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tgo i analognoﬁ =tgpi cH= tgy.

Tako smo dobili da trebamo dokazati da jetgtg 8 +tgy > i Zbogtga+tgB+tgy =

tgo -tgp-tgy, T:r2<ctg%+ctgg+ctg%> i s:r(ctg%Jrctg%Jrctg%)imamo
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cosa cosf cosy —  Sina sinp siny
(u otrijebilismo daje tg = sinx i ot = 1+ COSX)
PoT & 8= Cosx 95 = “sinx

sifa siPB sirty
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cosa cosf3 cosy

(1—co$a) (1—cosp) 1-cosy > (1+ cosa)(1 + cospB)(1 + cosy)

> (1+ coso)(1+ cosp)(1+ cosy)

COoso cosp cosy
N (1—cosa) (1—cosB) (1-—cosy) >
Coso cosp cosy

= (1 - cosa)(1— cosB)(1— cosy) > cosa cosp cosy.
Zaista neocCekivan dokaz za jednu nejednakost u Siljastokutnom trokutu.
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